Resume Complexe Prof :Ben Rached.F

Forme algebrique

Zz=a+ib
a = Re(z) partie réelle de z R
b =Im(z) partie imaginaire de z z| =/ (Re(2))? + (Im(2))?

Proprietes du module

| 2| = |-2| = |2]
Conjugue , ,

Z=a-—1ib
Proprietes du conjugue

z/ g \
— o Argument
z" = (2)

On appelle argument de z et on note
z=zcquvautaz € R arg(z) toute mesure de I'angle orienté
Z=—zequvautaz € (R ((7, W) avec z = Zy

zz = (Re(z))? + (Im(z2))? \
o aZ bZ

Pour tout nombre complexe non

nulz=a+ib
\ arg(z) = 0 [2m]
( O, U, V) repcre orthonorm¢ direct Re(z)

Zy = a+ ib affixe du point M(a, b) coS5(0) = 1Z| N
M(z) image de z= a + ib Sin() = Im(z) _ 2b 2
Affixe d’un vecteur : \ |z] Va? + b

ZW — ZN = ZM

Zz = Zy si et seulement si U=V , o \
Forme trigonometrigue

L= — T
— réel ssi UetVsont colinaires (U, 0M ) = 6[2n]

|4

Z—U imaginaire pur ssi UetV sont

Vv
orthogonaux

B = r(cos(é’) + iSin(E)))

\avec r=|z| >0
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ﬂmgriétés d’argument \

arg(zz') = arg(z) + arg(z')[2n
arg (g) = arg(z) —arg(z’) [2m

arg(az) = arg(z))|2m| pour tout réel a > 0
arg(az) = m + arg(z))[2m] pour tout réel a < 0
arg(z") =narg(z)|[2n]
*(U,04) = arg(Z,)[27]

* (0A,0B ) = arg(Zg) — arg(Z,) [27] zarg(j—j [27]

*(U,AB ) = arg(Zg — Z,)[27]
*(AB,AC) = arg(Z, — Z,) —arg(Zs — Z,)[27]

_ Zc—Za
=arg( Z5=24) [2n]
Notation : s
: Proprictes
Pour tout reel 8,0on pose
et = cos(0) + i sin( Q) et = Pour tout réel 9 :

on lit Kexponentielle 16 >>

Formules d’Euler *‘ew‘ = 1 et arg(eia) = 6[2n]

Pour tout réel & 4ol — p—i0 4,10 _ ,i(0-m)
10 4 ,—if — —
cos(8) =
2 0 i(6+2)
| o160 _ ,—i6 #je'” = ¢ 2
sin( 8) =

Z = Pour tout réel @ et pour tout entier k

: (6+2k __ 16
Formule de Moivre % ol T) — gl

Pour tout reel 8 et pour tout x Pour tous réels fetf'et pour tout entier n
entiern % el(@)elef — el(9+9f)
(cos(0) +isin(8))" — — o0

T

= c0os(nB) + i sin(nb)
plO/

ﬂéeing — (ei9)n

N

Forme exponentielle
Soit z un nombre complexe non nul de module r et d'argument 6

6

Onécritz =re'” avecr = |z| > 0

Cette ¢criture s’appelle forme exponentielle de z
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